桃園縣縣立高級中學九十九學年度現職教師聯合甄選筆試試題

科目：數學科

	說明：本試卷共分選擇題與非選擇題兩部份。第一部份：選擇題占50%，請用 2B 鉛筆，直接於「答案卡」上，依題號畫記作答，修正時應以橡皮擦拭乾淨，切勿使用修正液(帶)，答案卡因考生畫記不清、污損…等人為因素導致讀卡錯誤或不能讀卡，由考生自行負責不得有異議；第二部份：非選擇題占50%，請使用黑色或藍色原子筆、鋼珠筆或中性筆，在「答案卷」上作答。於試題卷上作答者，不予計分。本試題卷連同答案卡、答案卷一併交回，違規攜出試場者以零分計算。


第壹部份：選擇題 

(一)單一選擇題：（共四題，占20分） 

說明：第1至第4題為單一選題。每題請選出一個最適當的選項畫記於答案卡上。每題答對得5分，答錯倒扣1/4題分。
1.兩端點在一橢圓上的線段，稱為該橢圓的弦。在橢圓
[image: image1.wmf]22

25x+4y=100

的諸弦中，以點(1,-4)為中點的方程式為何？
  (A) 5x-4y-21=0   (B) 8x-5y-28=0   (C) 3x-2y-11=0   (D)25x-4y-41=0   (E) 25x-16y-89=0。
答案:(E)
2.直線
[image: image2.wmf]xy-1z-2
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與直線
[image: image3.wmf]x-1y+1z-8
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間的距離為何？
  (A) 5   (B) 
[image: image4.wmf]6

   (C) 
[image: image5.wmf]41

   (D) 
[image: image6.wmf]2

    (E) 3
答案:(A)
3.設m為實數，若二次函數y=mx2+10x+m+6的圖形在直線y=2的上方，則m的範圍為何？
  (A) 
[image: image7.wmf]m>0

   (B) 
[image: image8.wmf]m>-2+29

   (C) 
[image: image9.wmf]0<m<-2+29

   (D) 
[image: image10.wmf]-2-29<m<-2+29

   (E) 
[image: image11.wmf]m>-2+29

或
[image: image12.wmf]m<-2-29


答案:(B)
4.將隨機號碼表中的偶數當成擲銅板出現正面，奇數當成擲銅板出現反面，以此要求全班40位同學每人模擬
「投擲一個銅板20次」的試驗，並計算擲出正面的比例及信心水準為95%的信賴區間，其中甲同學作出的區間為[0.328,0.772]，而乙同學作出的區間為[0.556,0.944]，試問下列敘述何者正確？
　(A)由甲所得到的信賴區間可知，甲模擬投擲銅板20次，得到11次反面。
　(B)由乙所得到的信賴區間可知，乙模擬投擲銅板20次，得到16次正面。
  (C)我們可以預測全班若再做此試驗一次，所得到的40個95%的信賴區間裡，其中包含理論值0.5的區間個數期望值約為38個。
　(D)由信心水準為95%可以推論，在全班已得到的40個區間裡，其中包含理論值0.5的區間數約為38個。
　(E)由甲所得到的95%信賴區間可知，此區間包含理論值0.5的機率為0.95。
答案:(C)
(二)多重選擇題：（共六題，占30分） 

說明：第5至第10題為多選題。每題各有5個選項，其中至少有一個是正確的。每題5分，各選項獨立計分，每答對一個選項，可得1/5題分，每答錯一個選項，倒扣1/5題分，整題未作答者，不給分亦不扣分。
5.下列各數列何者有極限？(A) 
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   (B) 
[image: image14.wmf]<a>

，
[image: image15.wmf]a

為常數    (C) 
[image: image16.wmf]n
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   (D) 
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[image: image18.wmf]m

為定數 (E)
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答案:(A)(B)(D)
6.球面S：x2+y2+z2-4x+2y-6z+5=0，球外一點P(3,2,4)，若由點P向球S作切線，所有切點形成一個圖形C，則下列選項何者正確？
(A) P到S的切線段長為2  (B) 圖C為一圓形   (C) 圖C為一橢圓   (D) 圖C所在之平面方程式x+3y+z=11 (E)圖C的面積為
[image: image20.wmf]18
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。
答案:(B)(D)

7.已知
[image: image21.wmf]a
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及
[image: image22.wmf]b
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均為非零向量，下列何者為
[image: image23.wmf]b
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的充要條件？
(A) 
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答案:(A)(C)
[image: image89.wmf]A

8.計算(
[image: image29.wmf]2
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tan60°－icos300°)20之值與下列哪些選項相等？
(A) (
[image: image30.wmf]2
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－
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1

i)20   (B) (
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[image: image33.wmf]2
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[image: image34.wmf]00

cos60+sin60
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   (D) －
[image: image35.wmf]2
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[image: image36.wmf]2

1

i   (E) 
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答案:(A)
9.設
[image: image39.wmf]32
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，右圖為它的ㄧ階導函數
[image: image40.wmf]'

()

fx

的圖形，試問下列哪些選項正確？
(A) 
[image: image41.wmf]()

fx

有相對極大值，也有相對極小值
(B) 
[image: image42.wmf])
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f

在區間(0,2)是遞增的
(C) 
[image: image43.wmf]()=0

fx

有三個相異實根
(D) 
[image: image44.wmf]=()

yfx

圖形的對稱中心在
[image: image45.wmf]y

軸上
(E) 若
[image: image46.wmf]=0

x

為
[image: image47.wmf]()=0
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的一實根，則
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答案:(A)(D)
10.在坐標平面上，點Ａ的坐標是(2,0)，Ｂ是圓Ｃ：x2+y2+4x+6y+4=0上的點，則下列那些值可以是
[image: image49.wmf]AB

的長度？
 (A) 2   (B) 4   (C) 6   (D) 8   (E) 10

答案:(A) (B)(C)(D)

第貳部份：非選擇題 （共 6 題，占 50 分）
說明：(1) 第一至第四題為填充題(每題7分)，第五題為計算題(12分)，第六題為證明題(10分)。
(2) 不必抄題，作答時請將試題題號及答案依照順序寫在答案卷上。

一、已知大於或等於正整數
[image: image50.wmf]n

的整數都可以表成
[image: image51.wmf]51421
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的形式，其中
[image: image52.wmf]abc
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為正整數，則
[image: image53.wmf]n

的最小值為   ( 一 )   。
二、若某次數學考試的分數呈現一常態分配，其第一四分位數為
[image: image54.wmf]40

分且標準差為
[image: image55.wmf]4

，則此分配之平均數為

   ( 二 )   。 [ 參考資料：當
[image: image56.wmf]Z

是標準常態分配時，
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三、若
[image: image58.wmf]()
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是可微分的實函數，滿足
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對任意實數
[image: image60.wmf]x

均成立，則導數
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之值為   ( 三 )   。  

四、假設連續函數
[image: image62.wmf]()
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在區間
[image: image63.wmf][,]
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中的平均值
[image: image64.wmf]()
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可以定義如下：
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    其中
[image: image66.wmf]k
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為
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ab

作
[image: image68.wmf]n

等分分割時，從第
[image: image69.wmf]k

個區間中任意取出來的一個數。那麼，函數
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 中的平均值為   ( 四 )   。

五、已知
[image: image72.wmf]2345

33333

(14)(14)(14)(14)(14)(14)

xxxxxx

++++++

乘開後，依升冪排列可以寫成


[image: image73.wmf]2345

363

12

3333

3

12363

(14)(14)(14)(14)(14)(14)1

aa

aa

xxxxxxbxbxbxbx

++++++=+++++

L

，
其中
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是兩個正整數的數列，且
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(1) 試求
[image: image76.wmf]25
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及
[image: image77.wmf]25
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之值。 (6分)
(2) 試求
[image: image78.wmf]12363
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及
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之值。 (6分)

六、設
[image: image80.wmf],,,
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四點共圓，其中
[image: image81.wmf]AC

與
[image: image82.wmf]BD

互相垂直於點
[image: image83.wmf]E

，圓心
[image: image84.wmf]O

在
[image: image85.wmf]CDE

D

的內部，如圖所示。試找出圓內所有的點
[image: image86.wmf]P

使得
[image: image87.wmf]PAB

D

與
[image: image88.wmf]PCD

D

的面積相等；並請從教學觀點說明你(妳)的解題思路。 (10分)
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